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TRUONG DAI HQC SU PHAM - PAI HQC HUE VE KHAI NIEM HE SO GOC
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Abstract: Slope is an important concept emphasized in the high school mathematics curriculum.
The diversity of slope conceptualizations and representations requires teachers to have a deep
understanding of this concept to help students connect their slope conceptualizations to
mathematics tasks assigned. Therefore, investigating prospective teachers’ conceptualizations of
slope in order to prepare them to teach this concept effectively in the future is necessary. This study
focused on exploring mathematics prospective teachers’ conceptualizations on slope concept and
their response to mathematics tasks involving in this concept.
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1. Mé dau

Hé sb goc (HSG) la mot khéi niém toan hoc duoc ing
dung kha phd bién ¢ nhiéu linh vyc. Do d6, nhiéu nha
gi4o duc trong va ngoai nudc di tién hanh cac nghién ctu
Vé viéc day hoc ciing nhu nhan thiic ciia gido vién va hoc
sinh (HS) vé khai niém nay [1], [2]. Trong chuong trinh
toan & phd thdng da gisi thiéu khai niém HSG dudi nhiéu
bdi canh va biéu dién khac nhau. HSG c6 khi xuét hién
trong cc van dé toan hoc, cac bai toan vat Ii va thyc tién
cudc sdng. HSG ciing ¢d khi duoc hiéu 1a mét ti s6 hinh
hoc, khi duoc nhic dén nhu mot gia tri luong giac, chi
tan ciia géc nghiéng hop gitra truc hoanh va dudng thang.
HSG ciing ¢6 khi duoc hiéu 1a HSG cua tiép tuyén cia
d thi ham sb tai mot diém, 1a dao ham caa ham s6 tai
diém do,... Su da dang trong cach biéu dién ciia khai niém
HSG va cach hiéu khai niém nay din dén viéc van dung
khai niém HSG vao nhiéu tinh hudng todn hoc va thuc
tién cua nguoi hoc gap khé khan [3]. Nhiéu nghién ctu
lién quan dén qua trinh day hoc HSG da chi ra rang, viéc
hiéu khéi niém nay la mot kho khan déi véi HS [4], [5].
Nhiéu HS chura biét cach chuyén ddi giira cac dinh nghia
khéc nhau cta khai niém HSG, khong lién hé dugc gitra
khai niém HSG vai tc do bién thién cua cac dai luong.
Do do, viéc tim hiéu nhan thiic cua sinh vién Su pham
Toan (SVSPT) vé khéi niém HSG dé c6 nhiing bd sung
can thiét trong day hoc cac hoc phan Toén cao cap, gilp
cac em nhan thuc day di vé khai niem nay.

Dé tim hiéu nhan thec cia SVSPT vé khai niém
HSG, chling t6i da tién hanh khao sat 138 sinh vién (SV)
nam thr 3 va nam thir 4 & Truong Dai hoc Su pham
(PHSP) - Pai hoc Hué vao thang 3-4/2016. Trong do:
Khao sat 42 SVSPT vé céc khia canh: khai niém HSG,
cac dang biéu didn cua HSG, cach tiép can khai niém
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HSG; khao sét nhan thirc ciia 96 SVSPT vé céc bai toan
lién quan dén HSG.
2. Ngi dung nghién cau
2.1. Nhgn thirc ciia sinh vién Sw phgm Toan Truong
Dai hgc Sw pham - DPai hoc Hué vé khéi ni¢gm hé sé goc

Két qua khao sét cho thy, c6 4 cach hiéu ve khai
niém HSG tiéu biéu trong r]han thuc cua SVSPT &
Truong PHSP - Pai hoc Hué dugc md ta ¢ bang sau
(xem bang 1):

Bang 1. Nhdn thiic cb@a $VSPT o Truong DHSP

- Dagi hoc Hué vé khai niém HSG

lu’i?l Ti
M6 ta M e
S\ %)
(42)
HSG cua duong thang d 13 gi tri
tana véi o la géc duoc tao boi | 33 | 78,5
duong thang d va truc Ox
HSG ciia tiép tuyén do thi ham sb tai
mot diem (thudc do thi ham so) la dao 2 4,8
ham cua ham so tai diém do
Cho hé tryc Oxy, hai diém
M(%;; Y1), N(X,;¥,) , HSG
k=Y2"Y _tang véi o la géc 5 | 119
X3 =% .
hop béi duong thang d va truc hoanh
HSG la ti sb cuia s6 gia ham s6 va sb
Y R 2 4.8
gia cta bién so

Pa s6 SVSPT (chiém 78,5%) ¢ Truong DHSP - Dai
hoc Hug hiéu khai niém HSG cua duong thang theo nghia
latan o cta goc hgp bai truc hoanh va duong thang, véi
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a la goc tao boi tryc hoanh va duong thing ma khong
nhdn manh dy la g6c dinh huéng cua truc hoanh va
duong thang dang xét. Vi goc gitra hai duong thang 1a goc
nhon nén cach hiéu ndy caa SV dan dén quan niém sai lam
vé HSG trong truong hop géc dinh hudng hop bai truc
hoanh va duong thang la goc td. Hinh 1 dudi day cho thiy
su nham I3n cua SV vé khai niém HSG:
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Hinh 1. Hinh anh khdi niém HSG trong nhan thitc cua SV

Sai s6t pho bién trong dinh nghia khai niém vé HSG
cua SVSPT ¢ Truong DHSP - Pai hoc Hué la do chua
phan biét rd goc dinh hudng gitra hai duong thang va goc
gitra hai duong thang.
2.2. Nhdn thic ciia sinh vién sw phgm Toan Truong
Dgi hgc Su phgm - Dgi hgc Hué vé cac dgng biéu dién
cua hé so goc

Két qua khao sét cho thdy c¢6 05 loai biéu dién HSG
co trong nhan thﬁ,:c cta SVSPT ¢ Truong BDHSP - bai
hoc Hué, duoc thong ké ¢ bang sau (xem bang 2):

Bang 2. Nhdn thic cua SVSPT ¢ Truong DHSP

- Dai hoc Hué vé cac dang biéu dien cua HSG

S6
. Ao luong | Tilé
Loai Mo ta Y %
(42)
Biéu | HSG cua tiép tuyén do thi
dién h@m S0 tai mot diém (thuoc 34 81
giai | do thi) la gié tri dao ham
tich cua ham so tai diem do
':.'S Y| HSG cua duong thing 1a
ien Y N
I tanx, véi x 1a goc tao boi 8 19
uong \ 2 N
gidc duong thang va Ox

Biéu ]
dién | HSG cua duong thang
tham | y=ax+blaa 21 50
s6
HSG ciia duong thang
y=ax+b latiso
r yz - y1
Tiso | kK=""—""
daisd | =% S 11,9
Vi M (x;¥:)iN(%5Y,)
la hai diém thudc duong
thang da cho
Chisé | Puong thingy =ax+b,
hinh | c6 a=0 thindsongsong | 4 9,5
dang | véi truc hoanh

Bdng 2 cho thdy, biéu din giai tich va biéu dién
tham s6 13 hai trong sé cac biéu din HSG phd bién
trong nhan thac cia SVSPT ¢ Truong DHSP - Pai hoc
Hué. 50% SV tham gia khao sat dé cap dén biéu dién
tham s6 ctia HSG trong phwong trinh dudng thang. Bén
canh do, biéu dién dai s6 va chi sb hinh dang ciing xuat
hién trong nhan thic cua nhitng SV nay nhung véi tan
s6 thap hon (chiém 9,5%).

2.3. Nhdn tharc ciia sinh vién sw phgm toan Truong Dgi
hoc Sw pham - Pai hoc Hué vé céch tiép can khai nigm
hé sé goc

C6 25/42 (chiém 59,5%) SVSPT & Truong DHSP -
Pai hoc Hué dua ra cach tiép can khai niém HSG, tuy
nhién chi c6 14/25 (chiém 56%) SV trinh bay cu thé cach
tiép can khai niém nay. Mot vai SV tiép can khéi niém
HSG theo nghia 1a hé sb m trong phuong trinh
y =mx+b ciia duong thang. C6 11/25 SV di mo ta
céach tiép can khai niém HSG mot cach so lugc (dua vao
mot bai toan thuc té hoac hinh anh truc quan) ma khong
dwa ra ni dung todn hoc cu thé. Cach tiép can khai niém
HSG ciia mot trong sb cac SV tham gia khao sat nhu sau
(xem hinh 2):
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Hinh 2. Tiép cdn khéi ni¢m HSG cia SVSPT
o Truong PHSP - Pagi hoc Hué
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Da 56 SV déu biét dinh nghia khai niém HSG dugc
dan xuat tir phuong trinh duong thang y =mx+b va
thiy duoc gia tri cua dai lwong m bang voi tan cua géc
dinh huéng hop bai truc hoanh va duong thang.

~ Bé hiéu r6 hon cach tiép can cua SVSPT véi cac dang
bicu dicn cua khai niém HSG, ching t6i da phong van
5/42 (11,9%) SV tham gia khao sat. Ket qua phong van
5 SV nay cho thay, ¢6 02 dang biéu dién khai niém HSG
xuat hién pho bien trong nhan thic cua SV la: biéu dien
lwong giac, bieu dien gidi tich. Day ciing la 02 dang biéu
dien khai niem HSG xuat hién kha pho bien trong sach
giao khoa mén Toan ¢ pho théng.
2.4. Nhgn thac ciia sinh vién su phgm Toan ¢ Truong
Dgi hgc Sw pham - Dai hoc Hue vé cac bai toan lién
quan déen hé sé géc

Nhan thic ciia SVSPT vé cac bai toan lién quan dén
HSG dugc md ta dua trér) thé hién cua cac em doi voi 05
bai toan dwa ra trong phieu khao sat. Dudi day, chling toi
phan tich cach hiéu cua SV vai 02 bai toan sau:

Bai todn 1: Buong thing L 12 tiép tuyén cua dudng cong

y = f(x) taidiém (5;3) & hinh v& sau (xem hinh 3):

a) Tinh f'(5) theo it nhét Ia hai céch.

~ b) Nhitng kién thirc toan hoc nao ban ¢6 thé sir dung
dé giai bai toan nay? Ban gap bai toan nay khi hoc noi
dung nao trong chwong trinh pho théng?

Hinh 3

Céc SVSPT dé dang nhan thay L Ia tiép tuyén cua
duong cong, f'(5) 1A HSG cua tiép tuyén va xac dinh

duoc f'(5) =§ bang nhiéu cach khéc nhau. Tuy nhién,

van ¢6 12,51% SV khéng giai duoc hoic dua ra loi giai
chua chinh xac. C6 61,45% SV tham gia nghién ctu da
két hop giira biéu dién luong giac va biéu dién giai tich
dé dua ra 10i giai chinh x&c cho bai toan nhu sau (xem

hinh 4):
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Hinh 4. SV két hop giia biéu dién huong gidc
va hiéu dien gidi tich deé gidi toan

_ Trong do, c6 26,04% SVSPT st dung biéu dién dai
s0 va biéu dien giai tich dé giai bai toan nay nhu cach giai
sau cia SV (xem hinh 5):
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Hinh 5. Két hop giiza biéu dién dai so
va biéu dién gidi tich dé gidi Toan

Két qua khao sat cho thay: hau hét SVSPT déu nhan
ra cac kién thuc lién quan dén tiép tuyén cua db thi ham
s6 tai mot diém nam trén do thi, phuong trinh cia dudng
thing, tan ciia goc dinh huéng hop gitra truc hoanh va
duong thang 14 nhiing kién thic can thiét dé giai bai
toan 1. C6 54,17% SV tham gia nghién ciu cho biét,
HS ¢ thé gap bai toan nay khi hoc vé y nghia hinh hoc
cua dao ham, trong khi dé c6 45,83% khong nhan ra
duoc kha ning xut hién cua bai toan nay trong chuong
trinh todn & trung hoc phd théng. Nhu vay, phan Ion
SVSPT & Truong DHSP - Pai hoc Hué nam viing kién
thic vé khai niém HSG.

Bai toan 2: D6 thi ham s f (x) biéu thi gi& co phiéu
(d6 la) theo tirng phat ké tir ltc 9 gior 30 sang duoc cho
bai hinh vé& sau (xem hinh 6):

r145

0 13.63

20 14.01

40 14.02

60 14.23

80 14.24

100 13.87

120 13.87

140 13.77

160 13.83

180 13.85
' 133 [) An ' [} [} ' ] [ ]
-20 20 40 60 80 100 120 140 160 180 200

Hinh 6

a) Hay tim toc do bién ddi gia co phiéu trén céc
khoéng [0; 20], [40; 60], [80; 100], [120; 140].

b) Trong khoang nao thi dd thi ciia f(x) c6 d6 dc lon nhit?

~©) Trén nhitng khoang nao thi toc do bién doi cua gia
co phicu va do doc cua do thi ham so f(x) bang nhau?
Hay so sanh toc do bien doi cua gia co phicu véi do doc
cua do thi ham so f(x).

Dir liéu khao st cho thiy, hau hét SV déu phan biét
dugc hai khai niém toc d¢ bien thién va do doc cua do thi
ham so. C6 den 80,21% SV da nhan ra dugc toc d6 bien
thién trung binh ctia ham s6 bang ti s6 cta so gia ham so
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va sb gia bién s6, do doc cia dd thi ham sé bang vai gia
tri tuyét d6i cua dai luong nay. Tuy nhién, c6 19,79% SV
nham Ian giita hai khai niém. Trong sb nhitng SV dua ra
cu tra 11 chua chinh xac, ¢6 63,15% SV cho rang toc
do bién ddi gia co phiéu trén cac khoang da cho ¢ trén 13
mot sb khdng am va bang véi gid tri tuyét doi cua dai
lwong ndy. Nhu vay, phan 16n SV da nham Ian giira khai
niém tdc do bién bién cua ham sb va do déc cua do thi.
Bai lam cua mot SV trong nhém da cho thy sai lam
trong nhan thic vé khai niém toc do bién thién va khai
niém do doc cua dd thi ham sb (xem hinh 7):
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Hinh 7. Hiéu sai khai niém tc dé bién bién cia ham so
va dg doc cua do thi

C6 11/96 SV (chiém 11,4%) dua ra két qua khong
chinh xé&c khi cho rang [80; 100] hoic [120; 140] la
khoang ma d6 thi cia ham f(x) c6 do ddc I6n nhat. Mot
s6 SV do hiéu khdng dang vé khéi niém do dbc cua do
thi nén chua dua ra duoc 1oi giai chinh x4c cho y b). Chi
6 30/96 SV (chiém 31,2%) dura ra phan tra 1di cho y c,
trong d6 c6 50% SV giai thich chinh x&c vé méi lién hé
gitra téc do bién doi gia co phiéu va do doc caa db thi.
Bai 1am caa mot SV ciia nhém nay thé hién sy hiéu biét
dung ddn cia cac em vé mdi lién hé giira toc do bién doi
gi& co phiéu va do déc ciia d6 thi trong tng (xem hinh
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Hinh 8. Moi lién hé giiza toc do bién thién cia ham sé
va do doc cua do thi

50% SV con lai mic sai lam khi cho ring, do déc
cua d6 thi bang véi toc do bién doi gid co phieu ma
khdng chi ra dugc d6 doc cua do thi la mot chi so khong
am nén ludn bang gia tri tuyét dbi ciia toc do bién doi

gia co phiéu.
3. Két luan

Tur viéc phan tich nhan thic cua SVSPT ¢ Truong
DHSP - Pai hoc Hué (’?trén da cho thay, da so cac em (3()
nhan thic dang dan vé khai niém HSG. Tuy nhién, van
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con mot bd phan SV chura phan biét dugc cac dang biéu
dién khac nhau cua khai niém HSG, dan dén nham lan
gitra cac khéi niém. Chi c6 mot s6 dang biéu dién cua
khai niém HSG phé bién trong nhan thic cua SV nhu:
biéu dién luong gidc, biéu dién giai tich va biéu din
tham s6. Pay la 03 dang biéu dién xuét hién phd bién
trong chuong trinh toan ¢ phd thong. Diéu d6 cho thay
chura ¢6 su chuyén bién ré rét trong nhan thic caa mot s6
SV vé khéi niem nay khi ho tiép can véi kién thuc toan
cao cap. Do vay, trong qua trinh day hoc cac hoc phan
To4n cao cip, bén canh viéc yéu cau SV giai cac bai toan
thuan tay lién quan dén HSG, giang vién can tao co hoi
cho SV tim hiéu chuong trinh va phan tich sach giao
khoa dé gilp cac em thiy duoc sy phét trién cia mach
kién thuc vé HSG trong chuong trinh. Bén canh do,
giang vién can trang bi cho SV cac kién thuc, ngi dung
chuyén biét lién quan dén chu & HSG cua cac hoc phan
To4n cao cap thugc chuong trinh dao tao & truong PHSP
nham gidp cac em day hoc chi dé HSG hiéu qua trong
tuong lai.
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